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Rezumat. In lucrarea de faja se studiaza unele aspecte ale "con-
jecturii Negoita™ multimile fuzzy sint multimi ordonate. Se incearca
o abordare generala a relatiilor de ordine implicate intr-un asemenea
model.
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in cele ce urmeazi se fac unele consideratii privind
modelarea cu multimi fuzzy in legatura, mai ales, cu asa
numita conjecturd Negoitd (formulatd de exemplu in
{1] sireluatdin [2]).

n discutia de mai jos modelul intuitiv fundamental, care
ar fi "experimentul fuzzy elementar”, consta in verificarea
practici de citre subiect a extensionalitdtii conceptelor.
Mai precis, aici intereseaza latura logicd (predicat) a
conceptului, si nu latura ontologica (atribut). Parte din
intuitia cuprinsd in acest model este bine ilustratd de
urmatoarele rinduri ale lui Nietzsche:

"Orice conceptia nastere prin echivalarea a ceea ce nu este
echivalent. Pecit este desigur ¢ o frunzi nu este niciodatd
identici cu alta, pe atit de sigur c, conceptul de frunzi a
fost creat prin ignorarea deliberatd a acestor deosebiri
individuale, iar el trezeste acum iluzia c3, in naturd, in
afars de frunze ar mai exista ceva care ar fi "frunza”, un fel
de form# originard dupd care ar fi tesute, descnate,
decupate, colorate, incretite, pictate toate frunzele, dar de
miini neindeminatice astfel incit s nu fi fost obtinut nici
un exemplar corect si'sigur ca o copie fideld a formei
originare." (Vezi [4]).

Asa cum se stie 0 multime fuzzy a fost definitd de Zadeh
cao functie f: X - [ 0,1]. Pentrux€ X, f(x) a fost gindit
ca "grad de apartenenta” al elementuluix1a "f" si variate
interpretdri au incercat sd justifice aceastd denumire. Se

observd ci notiunea de multime fuzzy apare in cadrul

teoriei "clasice” a multimilor. Faptul ¢ X este datd
presupune o activitate semanticd prealabild, alta decit
"experimentul fuzzy". Generalizarea are la bazi ideea de
functtie caracteristicA a unei submultimi, astfel ci esenta
acestei generalizAri este de naturd matematici. Pe de alta
parte, intervalul [ 0,1]impunc oarecarc intuitie a numdrului
real in procesul de "testare”. Chiar dacd in timp s-au
considerat i alte multimi de testare, se pare ¢ structura de
ordine este esentiald (conjectura Negoitd).

Sa analizam pe scurt unele din structurile induse pe X de
multime fuzzy £ (d) : X - [0,1]. n primul rind-structura de
"fibrat”. Se consider3 fibrele £'(d) ale aplicatici f; X ca
reuniune a fibrelor, "legate de [0,1]". Apare in acest fel o
clasificare pe X. Este o echivalare a ceea ce nu era echivalent.
Aceasta conceptie permite definirea naturald a
morfismelor de multimi fuzzy ca diagrame comutative:
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Categuria obtinutd este un topos. ([3]). Din pacate,
incontestabilul avantaj de a lucra intr-un topos, pare
umbrit de definitia destul de rigidd a morfismelor. fn
plus, nu este evident ca o logicd intuitionistd convine
"experimentului fuzzy", mentionat mai sus. Ar mai fi de
observat ca valorile de adevdr in acest caz nu sint
elementele intervalului [0,1] ceea ce, din punct de
vedere intuitiv, reprezintd o complicatie.

f: X - [0,1] induce pe X si o relatie de pre-ordine:

xRy ‘< => f(x) < f(y)

Se observi ci, in general, xRy si yRx fird cax =y (este
necesar doar f(x) = f(y)). Morfismele mai sus definite
sint compatibile cu relatiile de pre-ordine
corespunzitoare. De aici se obtin pre-ordini "naturale’
pentru diferite constructii specifice toposurilor.
Pentru acest punct de vedere se poate consulta [3].
Considerarea relatiei de pre-ordine induse de f: x> [0,1]
permite trecerea in domeniul relational. O multime fuzzy
apare ca 0 multime pre-ordonatd cu ajutorul unei
evaluiri numerice.intr-un fel sintem la un nivel
"superior” de modelare in raport cu teoria "clasici” a
multimilor; apar "nuante” pe linga apartenenta uzuala.
Un obiect poate fi mai mult sau mai putin "ceva” decit
altul, un predicat admite comparatii si variatii dc
apartenentd. Este de presupus ci un concepl ar¢ 0
asemenea structurd (de pre-ordine)"incorporatd’,
dobinditd evolutiv. Rimine de vdzut dacd aceasla
structurd poate fi rezultatul unei evaludri numerice.
Sintem, probabil, in cercul de idei legate de "conjectura
Negoita". Asa cum este enuntatd, de exemplu in (2],
conjectura afirmi: multimile fuzzy sint multimi
ordonate. Am vizut mai sus cum poate fi exprimat
formal acest lucru pentru multimile fuzzy in sens
Zadeh.
Daci luim conjectura (ca atare) ca definitie a
multimilor fuzzy, ne vom situa intr-un cadru mai
general: pre-ordinile pe multimi diferite nu rczultd
neapirat din evaludri intr-o multime comund.
Acest aspect creeazi o serie de probleme, de exemplu
privind operatiile cu "noile” multimi. Pentru a
defini reuniunea a doud multimi fuzzy (in scns
Zadeh) f: X-[0,1] si g: X- [0,1] se punc prin
definitie (f v g) (x)= sup {f(x), g(x)} € [0,1].
Remarcim ci, nu numai ordonarea obicctelor in cadrul
conceptelor apare aici. Este necesar sd putem compara
si conceptele prin prisma unui obicct si, mai mult, sa
compardm obiccte diferite in cadrul unor concepte
diferite. Toate acestea se realizcaza "automat”, dacd
structurile de ordine sint "imagini inverse®, prin
evaluiri intr-o singurd multime" ([0,1] in tcoria
obisnuitd).
Rezulti necesitatea de a completa conjectura de mai
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sus. Sd considerdm multimile X, C multimea
obiectelor si multimea conceptelor. Nu presupunem
pentru inceput structuri suplimentare pe X sau C desi
cel putin C are natural structuri "logice” evidente.
Pentru a modela operauonal" experimentul fuzzy
considerdm ca date:

- pentru fiecare f €C o relatie de pre-ordine pe

~ X; xRyy

~ pentru fiecare x €X o relatie de pre-ordine pe
C; fRxg

- orelatie de pre-ordine pe XxC, R astfel incit:

XRfy =(x!0 R (y)f)’ rRxg » (X,f) R (xvg) ( )» an)f)g-
Este probabil ca procesul de cunoastere si creeze
structuri de tipul celei de mai sus. Aceste structuri pot
fivariabile modificindu- se cu fiecare experient pini la
un anumit prag de "stabilitate”. Pe o anumita treaptd a
acestei evolutii unele relatii de pre-ordine pot deveni
“cuantificabile" si, deci, evaluabile.

Experimentul fuzzy apare astfel ca o modificare intr-o
structurd pre-ordonatd, un pas intr-un sistem dinamic
cu intrdri date empirice $i stiri multimi pre-ordonate.
Detalii privind lucrul cu notiunile de mai sus vor apirea
intr-o viitoare lucrare. Problema dezbAtuti pe scurt in
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aceastd lucrare a fost concretizarea (precizarea)
conjecturii Negoita.

Trebuie remarcat c3, aldturi de structura de ordine, o
anumitd importantd in modelarea cu multimi fuzzy
prezintd relatiile de toleranti. Sc]umbarea proprie
indivizilor empirici, poate fi mai bine mteleasa cu
ajutorul relatiilor de toleranti. Faptul ci fibrele unei
multimi fuzzy sint clase de echivalentd impiedica
intelegerea schimbdrii "nuantelor” sau, mai exact,
miscarea indivizilor empirici in interiorul conceptului
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